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20 Kruznica

- KruZnica
o KruZnicou so stredom S a polomerom r > 0 nazyvame mnoZinu vietkych bodov X v
SX|=r.

rovine, pre ktoré plati
o obvod=0=2nr=m.d
o obsah=S=mn.r*=mn.d*/4

- Kruhovy vysek

o prienik kruhu a uhla, ktory ma vrchol v strede kruznice S
o Vypocet obsahu kruhového vyseku pomocou

priamej Umery:
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Sv je obsah kruhového vyseku.
- Kruhovy odsek
o prienik kruhu a polroviny
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o 1 =konstanta = 3,14 = Ludolfovo cislo
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- MedzikruZie
o Plocha ohrani¢ena dvomi sistrednym kruznicami.
o S=nuri-nri=n(r —1$)
- Pre analytické vyjadrenie kruznice mdzeme odvodit tieto vety:
o Kruznica so stredom v pociatku stiradnicového systému (S=0) a s polomerom r ma
rovnicu, ktori nazyvame stredovou rovnicou kruznice:
24 yz =r2
o Kruznica so stredom S (m,n) a polomerom r ma rovnicu v tvare:
= (x-m)+(y-m)?=r?
= Tento tvar rovnice kruZnice nazyvame tiez stredovy tvar rovnice kruznice.
o Rovnicu kazdej kruznice mézeme vyjadrit vo vSieobecnom tvare:
" x>+y?+Ax+By+C=0
= kdeA,B,CR
o Obratena veta neplati, lebo kazd4 rovnica tohto tvaru nemusi byt rovnicou kruznice.
MobzZe riou byt iba vtedy, ak sa dana rovnica da previest na tvar uvedeny vo vete 2.
* Podmienka: A+ B?>4C
- KruzZnica je jednoznacne uréena:
o stredom a polomerom
o 3 bodmi leZiacimi na tejto kruZnici (kruZnica opisana trojuholniku)
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- Talesova veta - obvodovy uhol nad priemerom kruznice je pravy
- Vzajomna poloha kruZnice a priamky:
nechd = |S,p| ;S je stred kruznice k s polomerom r
o d>r
= pjenesecnica
=  pre bod X € k plati |SX]| =r
= prebodXEpplatip |SX|=2d > |[SX]| >r
* pnk=0
o d=rdotycnica
= X€Ek:|SX]|=r
= XEp:|SX|=>d
= S |SX|2r>
= pnk={T}
o d<r=>sectnica
= XEk:|SX]|=r
» XEp:|SX|=2d
= SIXEp:|SX]|=r
= pnk={AB}
- Vzajomna poloha dvoch kruznic:
ki(Sy,ri); k2(S2,r2);d=1]S5153|
d > (ri+r 2 ) = kink 2 = @; nemaju spolo¢ny bod
d=(ri+r2) = ki N k> ={T}; 1 spolocny bod, vonkajsi dotyk
[ri-ro| <d<(ri+r2) = ki Nk, ={A,B}; 2 spolo¢né body
d=|ri-ro| > kink,={T} 1spolocny bod, vnitorny dotyk
0<d<|ri-ra | = kiNkz=0; nemaju spolocny bod
d=0 - S1=S>
= ak ri=r ;>kruZnice su totozné
ki=k 2 = ki Nk 2
= akri #r; >sustredné kruznice

O O O O O

= k; Nk,=@; nemaju spolo¢ny bod
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- Kruznica opisand
o Je kruznica, ktora obsahuje vrcholy trojuholnika. Jej stredom je priesecnik osi stran
trojuholnika. Polomerom je Usecka, ktorej zaciatok je vo vrchole a koniec v strede
opisanej kruznice. Polomer takejto kruznice vypocitame ako: R = a/2*sin a = b/ 2*sin
B=c/2*siny
- Kruznica vpisana
o Je kruznica, ktora sa dotyka vSetkych stran trojuholnika. Stredom je priese¢nik osi
uhlov. Polomerom je vzdialenost strany od stredu kruznice. Polomer vypocitame
podla vzorca: r = 4*R*sin a/2*sinB/2*siny/2
- Dotycnica ku kruznici k prechadzajuca danym bodom A
o Dotycnica kruznice je kolma ma
polomer kruznice v bode dotyku.
Trojuholnik RST urceny stredom
kruznice, vonkajsim bodom R
a bodom dotyku T je preto
pravouhly, s pravym uhlom pri
vrchole T a preponou SR. Bod
dotyku teda lezi na Talesovej
kruZnici s priemerom SR. Talesova
kruznica pretina danu kruznicu k v
dvoch réznych bodoch, ktoré su

dotykovymi bodmi dvoch dotyénic
prechadzajucich vonkajsim bodom R
kruznice.



